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11 Παπάπηημα 1 – Δνδεικηικά ζενάπια 

επιμοπθυηών Β´ επιπέδος 

΢ςγγπαθέαρ:  

Δηξήλε Ξεξπζηλάθε, Δπηκνξθψηξηα Καζεκαηηθψλ (Β´ επηπέδνπ).  

Γνωζηική πεπιοσή:   

Άιγεβξα (ηξηγσλνκεηξία). 

Δηζαγσγή ζηελ έλλνηα ηεο θιίζεο επζείαο κέζσ ηεο θιίζεο ζθάιαο. 

Ππκκεηαβαιιφκελα κεγέζε.  

Νκνηφηεηα ζρεκάησλ. 

Θαξηεζηαλφ ζχζηεκα ζπληεηαγκέλσλ. 

Θέμα:  

Ρν ζέκα ηνπ ζελαξίνπ αθνξά ηε κειέηε ηεο θιίζεο κηαο επζείαο κέζα απφ ηελ δηεξεχλεζε ηεο 

θιίζεο κηαο ζθάιαο. Νη καζεηέο έρνπλ ηε δπλαηφηεηα λα πεηξακαηηζηνχλ κε δηαθνξεηηθέο ηηκέο 

ηνπ χςνπο θαη ηνπ πιάηνπο ησλ ζθαινπαηηψλ κηαο ζθάιαο θαη έηζη λα δηεξεπλήζνπλ ηα 

γεσκεηξηθά ζηνηρεία πνπ θαζνξίδνπλ ηελ θιίζε κηαο ζθάιαο θαη θαη‟ επέθηαζε κηαο επζείαο. 

Κέζα ζε απηφ ην πιαίζην νη καζεηέο έρνπλ επίζεο ηε δπλαηφηεηα λα θαηαλνήζνπλ ηε ζρέζε ηεο 

θιίζεο κηαο επζείαο (α) κε ην ιφγν ηεο νξηδφληηαο απνκάθξπλζεο θαη ηεο θαηαθφξπθεο 

αλχςσζεο ελφο ζεκείνπ ηεο επζείαο ζε ζρέζε κε έλα ζηαζεξφ πξνεπηιεγκέκλν ζεκείν ηεο θαη 

(β) κε ην κέηξν ηεο νμείαο γσλίαο πνπ ζρεκαηίδεη ε επζεία κε  ηνλ νξίδνληα.  

Σεσνολογικά επγαλεία: 

Ρν ζελάξην πξνηείλεηαη λα πινπνηεζεί κε ην ινγηζκηθφ Σεισλφζθαηξα12. 

11.1.1.1 Σκεπτικό 

Βαζική ιδέα: 

Πην παξφλ ζελάξην νη καζεηέο εξγάδνληαη ζηε Σεισλφζθαηξα θαη πξνζπαζνχλ λα 

«δηνξζψζνπλ» κε δπλακηθφ ηξφπν, ζθάιεο πνπ άιινηε έρνπλ ιάζνο θιίζε θαη πξννξηζκφ θαη 

άιινηε κνηάδνπλ «ζπαζκέλεο». Κε απηφλ ηνλ ηξφπν παξέρνληαη ζηνπο καζεηέο επθαηξίεο λα 

λνεκαηνδνηήζνπλ κέζα απφ δηαδηθαζίεο δηεξεχλεζεο θαη πεηξακαηηζκνχ ηελ έλλνηα ηεο θιίζεο 

κηαο ζθάιαο θαη λα απνζαθελίζνπλ ηα ζηνηρεία πνπ ηελ θαζνξίδνπλ (π.ρ. εμαξηάηαη απφ ηνλ 

ιφγν χςνπο θαη πιάηνπο ησλ ζθαινπαηηψλ θαη φρη απφ ηηο απφιπηεο δηαζηάζεηο ηνπο ή απφ ην 

πιήζνο ηνπο). Κηα ζθάια κε πνιχ κηθξέο δηαζηάζεηο ζθαινπαηηψλ ηείλεη λα γίλεη επζεία 

(«ηζνπιήζξα»), θάηη πνπ γίλεηαη αληηιεπηφ κέζα απφ ηε δπλαηφηεηα δπλακηθνχ ρεηξηζκνχ 

                                           
12 Ρν πξσηφηππν ζελάξην είρε αλαπηπρζεί κε ην ινγηζκηθφ Σεισλφθνζκνο. Ζ παξνχζα κνξθή ηνπ ζελαξίνπ δηαθέξεη 

κφλν ζηε ρξήζε ηεο Σεισλφζθαηξαο, ε νπνία απνηειεί εμέιημε ηνπ Σεισλφθνζκνπ. 

΢ενάπιο 1: ΢κάλερ   
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κεηαβιεηψλ πνπ πξνζθέξεη ε Σεισλφζθαηξα. Έηζη, ε έλλνηα ηεο θιίζεο κηαο ζθάιαο 

επεθηείλεηαη κε θπζηθφ ηξφπν ζηελ έλλνηα ηεο θιίζεο επζείαο, αλαδεηθλχνληαο ζεκαληηθά 

γεσκεηξηθά ζηνηρεία ηεο, φπσο ηελ ακθηκνλνζήκαληε ζρέζε ηεο θιίζεο ηεο επζείαο κε ην κέηξν 

ηεο νμείαο γσλίαο πνπ ζρεκαηίδεη κε ηνλ νξίδνληα.  

Πποζηιθέμενη αξία: 

Ζ εηζαγσγή ησλ καζεηψλ ζηελ έλλνηα ηεο θιίζεο γίλεηαη ζηελ αξρή ηνπ 2νπ θεθαιαίνπ ηεο 

γεσκεηξίαο ηεο Β΄ γπκλαζίνπ κέζα απφ ηελ έλλνηα ηεο εθαπηνκέλεο νμείαο γσλίαο. Ξαξφηη ην 

αξρηθφ παξάδεηγκα πνπ ρξεζηκνπνηείηαη ζην ζρνιηθφ βηβιίν αθνξά ηελ θιίζε σο πνζνζηφ πνπ 

δείρλεη πφζν αλεθνξηθφο είλαη έλαο δξφκνο, ζηε ζπλέρεηα ηα ππφινηπα κέξε ηνπ θεθαιαίνπ θαη 

νη αληίζηνηρεο αζθήζεηο αλαθέξνληαη ζηνλ ππνινγηζκφ ησλ πιεπξψλ νξζνγσλίσλ ηξηγψλσλ κε 

ρξήζε ηεο εθαπηνκέλεο σο ηξηγσλνκεηξηθνχ αξηζκνχ. Έηζη, ε δηαζχλδεζε αλάκεζα  ζηελ 

εθαπηνκέλε σο θιίζε θαη ηηο παξακέηξνπο απφ ηηο νπνίεο εμαξηάηαη ζέηεη έλα δηδαθηηθφ θαη 

καζεζηαθφ δήηεκα γηα ηνπο καζεηέο θαη ην δηδάζθνληα. 

Ζ έλλνηα ηεο θιίζεο κηαο επζείαο θαίλεηαη λα εμαξηάηαη απφ δχν παξακέηξνπο: ηελ νξηδφληηα 

απνκάθξπλζε θαη ηελ θαηαθφξπθε αλχςσζε θάπνηνπ ζεκείνπ ηεο επζείαο ζε ζρέζε κε  έλα 

ζηαζεξφ, πξνεπηιεγκέλν ζεκείν ηεο. Γχζθνια ινηπφλ νη καζεηέο θαηαλννχλ φηη ε θιίζε δελ 

εμαξηάηαη απφ ηηο ζπγθεθξηκέλεο αξηζκεηηθέο ηηκέο απηψλ ησλ κεγεζψλ, αιιά απφ ην ιφγν ηνπο. 

Αθφκα πην δχζθνια πείζνληαη γηα ηελ αλεμαξηεζία απηνχ ηνπ ιφγνπ απφ ηελ επηινγή ησλ δχν 

ζεκείσλ. 

Ρν πεξηβάιινλ ηεο Σεισλφζθαηξαο, αθξηβψο επεηδή δηαζέηεη εξγαιεία πεηξακαηηζκνχ, 

πξνζθέξεη ηε δπλαηφηεηα ζηνπο καζεηέο λα θαηαζθεπάζνπλ αξρηθά ηνπο «ζσζηνχο» θαλφλεο 

δφκεζεο κηαο ζθάιαο, ζηε ζπλέρεηα λα ηνπο ακθηζβεηήζνπλ – θάηη πνπ γίλεηαη κέζα απφ ην 

δηάινγν ζηηο νκάδεο - θαη ηειηθά λα δηαθξίλνπλ ηα απαξαίηεηα απφ ηα πεξηηηά ζηνηρεία ζηελ 

θαηαζθεπή. Κέζα απφ απηή ηε δηαδηθαζία αλαζηνραζκνχ θαη δηαιφγνπ δεκηνπξγνχληαη βαζηέο 

πεπνηζήζεηο γηα ηελ ζπγθεθξηκέλε καζεκαηηθή έλλνηα. Ζ θαιή θαηάθηεζε ηεο έλλνηαο ηέινο, 

απνηππψλεηαη ζηηο εηθαζηηθέο δεκηνπξγίεο ησλ καζεηψλ. 

11.1.1.2 Πλαίσιο ευαπμογήρ 

΢ε ποιοςρ απεςθύνεηαι: 

Ρν ζελάξην πξνηείλεηαη λα εθαξκνζηεί ζηε Β΄ Γπκλαζίνπ.  

Χπόνορ ςλοποίηζηρ: 

Γηα ηελ εθαξκνγή ηνπ ζελαξίνπ εθηηκάηαη φηη απαηηνχληαη 6-8 δηδαθηηθέο ψξεο.  

Χώπορ ςλοποίηζηρ: 

Ρν ζελάξην πξνηείλεηαη λα πινπνηεζεί ζην εξγαζηήξην ησλ Ζ/΢. Ζ εηζαγσγηθή ζπδήηεζε πνπ 

εκπιέθεη ηνπο καζεηέο ζην ζέκα ηεο θιίζεο κηαο ζθάιαο (θαη ιακβάλεη ρψξα θαηά ηελ 1ε θάζε 

εθαξκνγήο) κπνξεί λα δηεμαρζεί ζηελ αίζνπζα δηδαζθαιίαο. 

Πποαπαιηούμενερ γνώζειρ: 

Νη καζεηέο ζα πξέπεη λα γλσξίδνπλ βαζηθέο ιεηηνπξγίεο ηεο Σεισλφζθαηξαο, απιέο εληνιέο 

Logo, γεσκεηξία παξάιιεισλ επζεηψλ, ηελ έλλνηα ηνπ ιφγνπ δχν αξηζκψλ θαη ηελ έλλνηα ησλ 

αλάινγσλ πνζψλ. 

Απαιηούμενα βοηθηηικά ςλικά και επγαλεία: 

Φχιια εξγαζίαο, νδεγίεο, πξφρεηξν ζεκεησκαηάξην.  
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Κοινωνική ενοπσήζηπωζη ηηρ ηάξηρ: 

Νη καζεηέο ρσξίδνληαη ζε νκάδεο ησλ 2 – 3 αηφκσλ πνπ κνηξάδνληαη θάζε κεράλεκα θαη 

ελαιιάζζνπλ πεξηνδηθά ηνπο εμήο ηξεηο ξφινπο: 

Καζεηήο πνπ ρεηξίδεηαη ην πιεθηξνιφγην θαη ην πνληίθη. 

Καζεηήο πνπ παξαθνινπζεί ηελ πνξεία ηνπ θχιινπ εξγαζίαο θαη ην έξγν ηνπ 1νπ καζεηή. 

Καζεηήο πνπ θξαηά ζεκεηψζεηο κε ηνπο πξνβιεκαηηζκνχο ηεο νκάδαο θαη ηελ πνξεία ηεο, κε 

ζηφρν ηε δεκηνπξγία έθζεζεο πεπξαγκέλσλ. 

Ν θαζεγεηήο ελεκεξψλεη γηα ηηο ζρεηηθέο δξαζηεξηφηεηεο ηεο θάζε θάζεο, ζπληνλίδεη ην έξγν 

ησλ νκάδσλ (φπσο ηελ αιιειεπίδξαζή ηνπο ζηελ 3ε θάζε) θαη ηελ αλαθεθαιαησηηθή ζπδήηεζε 

ζην ηέινο, θξνληίδεη γηα ηελ απφθηεζε θνηλήο νξνινγίαο. Δλζαξξχλεη ηε δηεξεπλεηηθή 

δηαδηθαζία ησλ νκάδσλ θαη ζε θακία πεξίπησζε δελ δίλεη έηνηκεο απαληήζεηο. Γηα παξάδεηγκα, 

πξνηξέπεη ηε ρξήζε ησλ κεηαβνιέσλ ζε κεγάιν εχξνο ηηκψλ, ή κε κηθξφ βήκα. Αθφκα κπνξεί λα 

ζέζεη πξνβιεκαηηζκφ γηα ηνλ ξφιν ησλ κεηαβιεηψλ ζηελ θαηαζθεπή κηαο ζθάιαο: Νη 

κεηαβιεηέο κηαο ζθάιαο είλαη ην χςνο, ην πιάηνο θαη ην πιήζνο ησλ ζθαινπαηηψλ. Όηαλ φκσο 

ζεσξήζνπκε ηελ θιίζε ηεο ζθάιαο ζαλ κηα απφ ηηο κεηαβιεηέο, ηφηε πνηα ε πνηεο απφ ηηο 

πξνεγνχκελεο ζα κπνξνχζαλ λα αληηθαηαζηαζνχλ; Γηαηί π.ρ. είλαη ζσζηφ φηη κηα ζθάια 

εμαξηάηαη απφ ηηο κεηαβιεηέο, πιάηνο, πιήζνο ζθαινπαηηψλ θαη θιίζε; 

΢ηόσοι: 

Απφ πιεπξάο γλσζηηθνχ αληηθεηκέλνπ νη θχξηνη δηδαθηηθνί ζηφρνη ηνπ ζελαξίνπ ζρεηίδνληαη κε 

ηελ δηεξεχλεζε ηεο έλλνηαο ηεο θιίζεο κηαο επζείαο απφ ηνπο καζεηέο θαηά ηελ εκπινθή ηνπο 

ζε δηαδηθαζίεο δηεξεχλεζεο ηεο θιίζεο κηαο ζθάιαο κε ρξήζε κεηαβιεηψλ γηα ην χςνο θαη ην 

πιάηνο ησλ ζθαινπαηηψλ. Δηδηθφηεξα, επηδηψθεηαη νη καζεηέο:  

 Λα θαηαλνήζνπλ φηη ε θιίζε κηαο ζθάιαο εμαξηάηαη απφ ην ιφγν ηνπ χςνπο πξνο ην 

πιάηνο ησλ ζθαινπαηηψλ ηεο θαη φηη ν ιφγνο απηφο είλαη ίδηνο κε ηνλ ιφγν ηεο 

θαηαθφξπθεο αλχςσζεο πξνο ηελ νξηδφληηα απνκάθξπλζε ηεο ζθάιαο. 

 Λα θαηαλνήζνπλ φηη ε θιίζε επζείαο - ζθάιαο επεξεάδεηαη απφ ην ιφγν ηεο 

θαηαθφξπθεο αλχςσζεο πξνο ηελ νξηδφληηα απνκάθξπλζε ελφο ζεκείνπ ηεο απφ 

θάπνην άιιν ζηαζεξφ ζεκείν ηεο θαη δελ επεξεάδεηαη απφ ηα κήθε απηψλ ησλ 

απνζηάζεσλ νχηε απφ ηελ επηινγή ησλ δχν ζεκείσλ 

 Λα θαηαλνήζνπλ φηη ε θιίζε επζείαο είλαη έλαο αξηζκφο θαζαξφο απφ κνλάδεο. 

 Λα βξίζθνπλ ηελ θιίζε κηαο ζθάιαο αλ γλσξίδνπλ ην χςνο θαη ην πιάηνο ησλ 

ζθαινπαηηψλ ηεο. 

 Λα βξίζθνπλ ην πιάηνο ησλ ζθαινπαηηψλ κηαο ζθάιαο αλ γλσξίδνπλ ηελ θιίζε ηεο 

θαη ην χςνο ηεο. 

 Λα βξίζθνπλ ην χςνο ησλ ζθαινπαηηψλ κηαο ζθάιαο αλ γλσξίδνπλ ηελ θιίζε ηεο θαη 

ην πιάηνο ηνπο. 
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 Λα θαηαλνήζνπλ φηη ε θιίζε επζείαο – ζθάιαο ζπλδέεηαη ακθηκνλνζήκαληα κε ηελ 

νμεία γσλία πνπ ζρεκαηίδεη κε ηνλ νξίδνληα. 

 Λα ζπλδένπλ ηελ θιίζε 100% κε επζεία – ζθάια πνπ ζρεκαηίδεη γσλία 45ν κε ηνλ 

νξίδνληα. 

 Λα ζπγθξίλνπλ ηηο θιίζεηο δχν επζεηψλ κε ην κέγεζνο ησλ γσληψλ ηνπο: Κεγαιχηεξε 

θιίζε ζεκαίλεη θαη κεγαιχηεξε νμεία γσλία κε ηνλ νξίδνληα. 

 Λα θαηαλνήζνπλ φηη ε θιίζε κηαο επζείαο – ζθάιαο κπνξεί λα είλαη απεξηφξηζηα 

κεγάιε ή θαη απεξηφξηζηα κηθξή, κέρξη θαη 0. 

Ανάλςζη ηος ζεναπίος 

Ροή εθαπμογήρ ηων δπαζηηπιοηήηων: 

Ζ εθαξκνγή ησλ δξαζηεξηνηήησλ κπνξεί λα δηαρσξηζηεί ζε ηέζζεξηο θάζεηο: 

1ε Φάζε: Ζ 1ε θάζε αθνξά ηελ εκπινθή ησλ καζεηψλ κε 

- ηελ έλλνηα ηεο θιίζεο ζε θεθιηκέλεο επηθάλεηεο θαη  

- ηελ θαηαζθεπή κηαο ζθάιαο ζηε Σεισλφζθαηξα κε κεηαβιεηφ πιήζνο ζθαινπαηηψλ κέζα απφ 

ηελ επαλάιεςε κηαο δνζκέλεο δηαδηθαζίαο πνπ θαηαζθεπάδεη έλα ζθαινπάηη κε ρξήζε 

κεηαβιεηψλ γηα ην πιάηνο θαη ην χςνο ηνπ. 

- ηελ δπλακηθή αιιαγή ησλ γεσκεηξηθψλ κεγεζψλ πνπ θαζνξίδνπλ ηε κνξθή ηεο ζθάιαο κέζα 

απφ ηελ αιιαγή ησλ ηηκψλ ησλ αληίζηνηρσλ κεηαβιεηψλ. 

Αξρηθά κπνξεί λα ζπδεηεζεί κε ηνπο καζεηέο ην ζέκα ηεο ηζνξξνπίαο θαη ηεο άλεζεο ζηελ 

θίλεζε ζηηο δηάθνξεο νξηδφληηεο ή θεθιηκέλεο επηθάλεηεο (π.ρ. γηαηί κηα πιαγηά ελφο βνπλνχ 

είλαη δχζθνιε ή επηθίλδπλε ζηελ αλαξξίρεζή ηεο ή γηαηί κηα ηζνπιήζξα ζα κπνξνχζε λα είλαη 

επηθίλδπλε αλ ε θιίζε ηεο ήηαλ εμαηξεηηθά κεγάιε).  

Κπνξεί επίζεο λα πξαγκαηνπνηεζεί θαη ην εμήο απιφ πείξακα ηεο «ηζνξξνπίαο θχβνπ ζε 

θεθιηκέλν επίπεδν»: Ρνπνζεηνχκε έλαλ θχβν ζε κηα φρη ιεία ζαλίδα πνπ αξρηθά είλαη νξηδφληηα 

θαη πνπ ζηαδηαθά ηελ αλπςψλνπκε. Ξαξαηεξνχκε φηη φηαλ ε ζαλίδα έρεη ζηξαθεί θαηά γσλία 

πεξίπνπ 45 (θιίζε 100%) ν θχβνο αλαηξέπεηαη, θάηη πνπ κπνξεί λα εξκελεπζεί θαη απφ ηε 

ζέζε ηνπ θέληξνπ βάξνπο ηνπ θχβνπ.  

Πηε ζπλέρεηα ν εθπαηδεπηηθφο παξαθηλεί ηνπο καζεηέο λα δηαηππψζνπλ αλάινγεο ζθέςεηο γηα ηηο 

ζθάιεο θαη ηελ θιίζε ηνπο, γηα ην ιφγν ρξήζεο ηνπο (π.ρ. εξσηψληαο γηαηί ζηε Παληνξίλε ηα 

ζνθάθηα είλαη γεκάηα ζθαινπάηηα θαη δελ πξνηηκήζεθαλ ιείνη δξφκνη πξνζβάζηκνη ζε νρήκαηα) 

θ.η.ι. 
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Δηθφλα 61: Ζ θαηαζθεπή κηαο ζθάιαο κε ηξεηο κεηαβιεηέο. 

Ρέινο, νη καζεηέο θαινχληαη λα ζρεδηάζνπλ ζηε Σεισλφζθαηξα κηα απιή ζθάια πνπ 

επαλαιακβάλεη ηε δηαδηθαζία ζκαλί. Πηφρνο εδψ είλαη λα αλαγλσξίζνπλ νη καζεηέο ηελ 

επαλαιεπηηθή δηαδηθαζία ζθαινπαηηψλ ζηε ζχλζεζε κηαο ζθάιαο θαη λα απνθηεζεί κηα θνηλή 

γιψζζα γηα ηα επφκελεο θάζεηο ηεο δηεξεχλεζεο.  

Πε απηή ην ζεκείν νη καζεηέο παξαθηλνχληαη λα παξαηεξήζνπλ κε πνην ηξφπν ε αιιαγή θάζε 

παξακέηξνπ επεξεάδεη ηε κνξθή ηεο ζθάιαο. Κεηαβάιινληαο ζην κεηαβνιέα ηηο κεηαβιεηέο 

πιάηνο (π) θαη χςνο (π) ησλ ζθαινπαηηψλ αλεμάξηεηα (εηθφλα 61), ε θιίζε αιιάδεη, φρη φκσο 

φηαλ κεηαβάιιεηαη ην πιήζνο ηνπο (λ). Πε απηή ηε θάζε δελ αλακέλεηαη λα είλαη ζε ζέζε νη 

καζεηέο λα δηαθξίλνπλ φηη ε θιίζε δελ κεηαβάιιεηαη φηαλ ην πιάηνο θαη ην χςνο ησλ 

ζθαινπαηηψλ κεηαβιεζνχλ δηαηεξψληαο ηνλ ίδην ιφγν. 

Δνδεικηικό θύλλο επγαζίαρ (1η Φάζη) 

α) Αληηγξάςηε ζην πεξηβάιινλ ηεο Σεισλφζθαηξαο ηε δηαδηθαζία ζκαλί πνπ δίλεηαη αθνινχζσο 

θαη έπεηηα εθηειέζηε ηελ εληνιή  ζκαλί 30 50 

ΓΙΑ ζκαλί :π :σ 

μ :σ δ 90 μ :π α 90 

ΤΕΛΟΣ 

β) Ρη ζρεκαηίζηεθε; Ρη αληηπξνζσπεχεη ε κεηαβιεηή :π θαη ηη ε κεηαβιεηή :σ; 

_____________________________________________________________________ 

γ) Κπνξείηε λα δεκηνπξγήζεηε κηα λέα δηαδηθαζία πνπ ζα νλνκάζεηε ζκάλα θαη ζα δεκηνπξγεί 

ζθάιεο κε κεηαβιεηφ πιάηνο (:π), χςνο (:σ) θαη  πιήζνο (:ν) ζθαιηψλ; Όηαλ είζηε έηνηκνη, 

εξγαζηείηε κε ην κεηαβνιέα θαη γξάςηε ιίγεο γξακκέο γηα ην πφηε έρεηε ηελ αίζζεζε φηη ε 

ζθάια ζαο είλαη ή δελ είλαη απφηνκε (αλαθεξζείηε ζηε ζρέζε ησλ ηξηψλ κεγεζψλ, δειαδή ηνπ 

πιάηνπο, χςνπο θαη πιήζνπο ζθαινπαηηψλ). 

_____________________________________________________________________ 

_____________________________________________________________________ 



Δλφηεηα 5  Δπηκνξθσηηθφ ΢ιηθφ: Δηδηθφ Κέξνο 

ΔΘΞΑΗΓΔ΢ΠΖ ΔΞΗΚΝΟΦΥΡΥΛ 

Β‟ ΔΞΗΞΔΓΝ΢ ΡΞΔ 

Πειίδα 76 απφ 100 ΗΡ΢Δ “ΓΗΝΦΑΛΡΝΠ” 
ΓΗΔ΢Θ΢ΛΠΖ ΔΞΗΚΝΟΦΥΠΖΠ & ΞΗΠΡΝΞΝΗΖΠΖΠ  

 

_____________________________________________________________________ 

 

2ε Φάζε: Ζ 2ε θάζε αθνξά ηελ εκπινθή ησλ καζεηψλ κε ηε δηαζχλδεζε ηνπ ζηαζεξνχ ιφγνπ 

χςνπο/πιάηνπο ησλ ζθαινπαηηψλ κε ηελ ζηαζεξή θιίζε κηαο ζθάιαο πνπ νξίδεηαη απφ ην ιφγν 

ηεο θαηαθφξπθεο αλχςσζεο (ς) πξνο ηελ νξηδφληηα απνκάθξπλζε (ρ). 

Πηελ πξψηε δξαζηεξηφηεηα ηεο θάζεο απηήο νη καζεηέο θαινχληαη λα βξνπλ ηνλ ηξφπν λα 

ζρεδηάζνπλ ζσζηά ηα ζθαινπάηηα κηαο ζθάιαο, ηεο νπνίαο νη δχν δηαζηάζεηο ηεο (ρ) θαη (ς) 

έρνπλ ζρεδηαζηεί κε θφθθηλεο ζηαζεξέο γξακκέο. Ρν πξφβιεκα, δειαδή, είλαη ε άλνδνο ηεο 

νληφηεηαο απφ έλα ζπγθεθξηκέλν ζεκείν ζε έλα άιιν επίζεο ζπγθεθξηκέλν ζεκείν, κέζσ κηαο 

θιηκαθσηήο θίλεζεο. 

Ξην ζπγθεθξηκέλα νη καζεηέο/ηξηεο θαινχληαη λα αληηγξάςνπλ ηηο δηαδηθαζίεο μεηαηόπιζη θαη 

αίνιγμαΑ, πνπ θαίλνληαη ζηελ εηθφλα 62, θαη λα πεηξακαηηζηνχλ κε αιιαγέεο ηηκψλ ψζηε λα 

βεβαησζνχλ φηη θαηαλννχλ ην είδνο ηνπ ζρήκαηνο πνπ δεκηνπξγείηαη θαη ηηο αιιαγέο. 

ΓΙΑ μεηαηόπιζη :τ :υ 

θεζετρφμαζησλο 4 

π :υ α 90 μ :τ δ 90 

θεζετρφμαζησλο 0 

ΤΕΛΟΣ 

 

ΓΙΑ αίνιγμαΑ :π :σ :ν 

μεηαηόπιζη 80 120 

ζκάλα :π :σ :ν 

ΤΕΛΟΣ 

αίνιγμαΑ 50 50 2 

α)  

β)   

Δηθφλα 62 

 

Κε ηελ εθηέιεζε ηεο ηειεπηαίαο γξακκήο θψδηθα (αίληγκαΑ 50 50 2) δεκηνπξγείηαη ην πξψην 

ζρέδην (εηθφλα 62α) ελψ ε νληφηεηα αλέβεθε δχν ζθαινπάηηα απέηπρε ζην λα αλέβεη ζηελ 

θνξπθή ηεο ζθάιαο (θαη αξρηθή ζέζε ηεο νληφηεηαο πξηλ ηε κεηαηφπηζε). 

Θαινχληαη ζηε ζπλέρεηα θαινχληαη νη καζεηέο λα «ιχζνπλ» ην αίληγκα ηεο κεηαθίλεζεο γηα 

δηάθνξεο ηηκέο ηνπ λ κε ηε ρξήζε ηνπ δηζδηάζηαηνπ κεηαβνιέα  (εηθφλα 62β). Ππγθεθξηκέλα, 

ζηνλ νξηδφληην άμνλα πξνβάιιεηαη ην πιάηνο ζθαινπαηηνχ (π) ελψ ζηνλ θαηαθφξπθν ην χςνο 
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ηνπ (π). Δπηιέγνληαο ηε δηαθξηηή – ζεκεηαθή αλαπαξάζηαζε, νη καζεηέο/ηξηεο κέζα απφ 

πεηξακαηηζκφ κπνξνχλ λα δηαπηζηψζνπλ φηη φιεο νη  «ιχζεηο» ηνπ αηλίγκαηνο (θφθθηλα 

ζεκεία) βξίζθνληαη επάλσ ζε κηα επζεία. Ν/ε εθπαηδεπηηθφο κπνξεί αθνινχζσο λα 

παξνηξχλεη ηνπο/ηηο καζεηέο/ηξηεο λα παξαηεξήζνπλ ηε γξακκηθή απηή ζρέζε θαη λα 

επηρεηξήζνπλ λα ηελ εξκελεχζνπλ. 

 

Δηθφλα 63: Καληεχνληαο ηε ζηαζεξφηεηα ηνπ ιφγνπ χςνπο/πιάηνπο ζθαινπαηηνχ γηα κηα ζηαζεξή 

θιίζε ζθάιαο κε ηνλ δηζδηάζηαην κεηαβνιέα. 

Ρέινο, νη καζεηέο/ηξηεο πξνζπαζνχλ λα δηνξζψζνπλ ηε δηαδηθαζία ηνπ αηλίγκαηνοΑ θαη λα 

ηελ γεληθεχζνπλ ζηελ πεξίπησζε πνπ ε κεηαηφπηζε έρεη παξακέηξνπο ρ θαη ς. Γηαδηθαζίεο 

πνπ αλακέλεηαη λα πξνθχςνπλ είλαη νη παξαθάησ: 

ΓΙΑ αίνιγμαΑ_λύζη :ν 

μεηαηόπιζη 80 120 

ζκάλα 80/:ν 120/:ν :ν 

ΤΕΛΟΣ 

 

ΓΙΑ ζκάλατυ :τ :υ :ν 

μεηαηόπιζη :τ :υ 

ζκάλα :τ/:ν :υ/:ν :ν 

ΤΕΛΟΣ 
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Δηθφλα 64 

Φπζηθά, νη καζεηέο/ηξηεο θαινχληαη λα ειέγρνπλ ηηο εθάζηνηε 

δηαδηθαζίεο κε ηε δπλακηθή κεηαβνιή ησλ κεηαβνιέσλ ζηε 

Σεισλφζθαηξα. Ν/ε εθπαηδεπηηθφο εληζρχεη ηνπο/ηηο καζεηέο/ηξηεο λα 

δηαηππψλνπλ ηα ζπκπεξάζκαηά ηνπο π.ρ. ην φηη ε θιίζε κηαο ζθάιαο 

εμαξηάηαη θαηά πνιχ απφ ηηο δχν δηαζηάζεηο ηεο (ηελ νξηδφληηα 

απνκάθξπλζε τ θαη ηελ θαηαθφξπθε αλχςσζε υ), ελψ είλαη 

αλεμάξηεηε απφ ην πιήζνο ησλ ζθαινπαηηψλ. Ξξνθεηκέλνπ λα 

εληζρχζεη ηελ δηεξεχλεζε ησλ καζεηψλ/ηξησλ θαη ηελ πνξεία 

εμαγσγήο ησλ αληίζηνηρσλ ζπκπεξαζκάησλ ν/ε εθπαηδεπηηθφο κπνξεί 

λα θαιέζεη ηνπο/ηηο καζεηέο/ηξηεο λα εθηειέζνπλ δηαδνρηθά ηηο 

αθφινπζεο εληνιέο πνπ δίλνπλ ην εληππσζηαθφ ζρέδην ηεο εηθφλαο 64 

θαη κε βάζε απηφ λα πξνβιεκαηηζηνχλ ζρεηηθά κε ηελ θιίζε ησλ 

ζρεκαηηδφκελσλ ζθαιψλ. 

ζκάλατυ 80 120 5 

ζκάλατυ 80 120 10 

ζκάλατυ 80 120 20 

ζκάλατυ 80 120 40 

Ρν πψο αθξηβψο εκπιέθνληαη νη δηαζηάζεηο τ θαη υ ηεο ζθάιαο ζηελ θιίζε ηεο γίλεηαη αθφκα 

πην μεθάζαξν κε ην δεχηεξν αίληγκα πνπ θαινχληαη αθνινχζσο νη καζεηέο/ηξηεο λα ιχζνπλ: 

Ρν δεηνχκελν είλαη λα πξνζδηνξίζνπλ κε ρξήζε ησλ κεηαβνιέσλ ηηο ηηκέο ησλ τ θαη υ ψζηε 

νη δχν παξαγφκελεο ζθάιεο (εηθφλα 65) λα έρνπλ ηελ ίδηα θιίζε (ρσξίο αλαγθαζηηθά λα 

ηαπηίδνληαη). Ξξνηείλεηαη ζηνπο/ηηο καζεηέο/ηξηεο λα  παξαηεξνχλ ζπγρξφλσο ηηο 

εθηππψζεηο ηνπ ιφγνπ υ/τ ζηελ έμνδν, ζην παξάζπξν ηνπ ηζηνξηθνχ. Πε απηή ηελ 

πεξίπησζε θάζε θνξά πνπ πξνζεγγίδνπλ θάπνηα ιχζε, ε εθηχπσζε αληίζηνηρα πξνζεγγίδεη 

ηνλ αξηζκφ 1.5. 

 
Δηθφλα 65 

 

ΓΙΑ αίνιγμαΒ :τ :υ :ν 

ζκάλατυ 80 120 40 

ζκάλατυ :τ :υ :ν 

ηύπφζε :υ/:τ 

ΤΕΛΟΣ 

αίνιγμαΒ 80 80 10 

 

 

 

 

 

3ε Φάζε: Πηελ ηξίηε θάζε νη καζεηέο/ηξηεο εκπιέθνληαη κε ηε δηεξεχλεζε ηεο ζρέζεο πνπ 

ζπλδέεη ηηο θιίζεηο πνπ έρνπλ δηαθνξεηηθέο ζθάιεο. Γηα απηφ ην ιφγν θαηαζθεπάδνληαη αξρηθά 
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δηψξνθεο ζθάιεο πνπ πεξηιακβάλνπλ ζθάιεο ίδηνπ χςνπο θαη πιήζνπο ζθαινπαηηψλ αιιά 

δηαθνξεηηθήο θιίζεο. Ρν δεηνχκελν είλαη λα βξεζνχλ νη ηηκέο ηνπ πιάηνπο ησλ ζθαινπαηηψλ  

ψζηε λα θαηαζθεπαζηεί κηα ζθάια κε εληαία θιίζε.  

Πηε θάζε νη νκάδεο ησλ καζεηψλ/ηξηψλ αιιειεπηδξνχλ αλά δχν: 

Εεηείηαη απφ ηε κία νκάδα λα δεκηνπξγήζεη κηα δηαδηθαζία πνπ ζα παξάγεη απιέο ζθάιεο, φπσο 

εθείλεο ηεο 1εο θάζεο, κε ηε δέζκεπζε φηη ζα έρνπλ 10 ζθαινπάηηα θαη ζα αλπςψλνληαη 

αθξηβψο 50 κνλάδεο. Νκνίσο, ε δεχηεξε νκάδα δεκηνπξγεί κηα δεχηεξε δηαδηθαζία γηα λα 

θαηαζθεπάζεη ζθάιεο πνπ έρνπλ επίζεο 10 ζθαινπάηηα, αιιά αλπςψλνληαη 150 κνλάδεο 

αθξηβψο. Θαη ζηηο δχν δηαδηθαζίεο ζα πξέπεη νη καζεηέο/ηξηεο λα αλαγλσξίζνπλ φηη ην κνλαδηθφ 

κεηαβιεηφ κέγεζνο είλαη ην πιάηνο (π) ησλ ζθαινπαηηψλ. Έπεηηα, θαινχληαη απφ θνηλνχ νη δχν 

νκάδεο λα δεκηνπξγήζνπλ κηα δηαδηθαζία ε νπνία δεκηνπξγεί ζθάιεο πνπ ην πξψην ηνπο ηκήκα 

είλαη ε ζθάια ηεο πξψηεο νκάδαο ελψ ην δεχηεξν ηκήκα ηνπο είλαη ε ζθάια ηεο δεχηεξεο 

νκάδαο. Γηαδηθαζίεο πνπ αλακέλεηαη λα πξνθχςνπλ είλαη νη παξαθάησ: 

 

ΓΙΑ ζκάλα_50 :π  

θέζετρφμαζησλο 4 

ζκάλα :π 5 10 

θέζετρφμαζησλο 0 

ΤΕΛΟΣ  

ΓΙΑ ζκάλα_150 :π 

ζκάλα :π 15 10 

ΤΕΛΟΣ 

ΓΙΑ διώροθη_ζκάλα :π  

ζπ π 100 ζκ 

ζκάλα_50 :π 

ζκάλα_150 :π 

ΤΕΛΟΣ 

διώροθη_ζκάλα 10 

  

Δηθφλα 66 

Πηε ζπλέρεηα ηεο δξαζηεξηφηεηαο νη καζεηέο/ηξηεο θαινχληαη λα δνθηκάζνπλ λα „δηνξζψζνπλ‟ 

ηελ παξαπάλσ δηαδηθαζία ψζηε λα «θνιιάλε» ζσζηά νη δχν ζθάιεο. Ν/ε εθπαηδεπηηθφο κπνξεί 

λα παξνηξχλεη ηνπο/ηηο καζεηέο/ηξηεο λα κεηαθηλήζνπλ ην κεηαβνιέα π ψζηε λα δηαπηζηψζνπλ 

φηη αιιαγή ζην πιάηνο ησλ ζθαινπαηηψλ δελ ιχλεη ην πξφβιεκα. Δξσηήκαηα πνπ κπνξεί λα 

δηαηππσζνχλ απφ ηνπο/ηηο καζεηέο/ηξηεο: Κήπσο ε ζπγθεθξηκέλε δπζθνιία νθείιεηαη ζην φηη ε 

δεχηεξε ζθάια έρεη ςειφηεξα ζθαινπάηηα; Κήπσο ζα έπξεπε απηά λα είλαη πεξηζζφηεξα θαη πην 

ρακειά; Θα κπνξνχζε κηα ηέηνηα θαηαζθεπή λα ππάξμεη πξαγκαηηθά; 
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Π‟ απηφ ην ζεκείν πξνηείλεηαη λα δνζεί ζηνπο/ηηο καζεηέο/ηξηεο ε δηεξεχλεζε ηνπ αινίγμαηος 

Γ : 

ΓΙΑ αίνιγμαΓ :π1 :π2 

ζπ π 100 α 90  

μ 100 δ 90 ζκ 

ζκάλα_50 :π1 

ζκάλα_150 :π2 

ΤΕΛΟΣ 

 

αίνιγμαΓ 10 10 

 
Δηθφλα 67 

Ζ δηαθνξά ηεο δηαδηθαζίαο αίνιγμαΓ απφ ηε δηαδηθαζία διώροθη_ζκάλα είλαη φηη ζηελ πξψηε 

ρξεζηκνπνηνχληαη δηαθνξεηηθέο κεηαβιεηέο γηα ην πιάηνο ησλ ζθαινπαηηψλ θάζε ζθάιαο. Έηζη, 

νη καζεηέο/ηξηεο έρνπλ ηε δπλαηφηεηα λα εληνπίζνπλ δεχγε αξηζκψλ πνπ «ιχλνπλ» ην 

πξφβιεκα. Κάιηζηα, κε ηε βνήζεηα ηνπ δηζδηάζηαηνπ κεηαβνιέα θαη ηελ επηινγή ηεο δηαθξηηήο-

ζεκεηαθήο παξάζηαζεο θαινχληαη λα κειεηήζνπλ ηε ζπκκεηαβνιή ησλ π1 θαη π2 θαη λα 

αλαθαιχςνπλ πνηα ζρέζε ζπλδέεη ηα πιάηε ησλ ζθαινπαηηψλ θάζε ζθάιαο ζηηο πεξηπηψζεηο πνπ 

ιχλεηαη ην αίληγκα Γ θαη λα δηαηππψζνπλ θαηάιιεια ζπκπεξάζκαηα.  Ξ.ρ. Γηα λα «θνιινχλ» νη 

δχν ζθάιεο ζα πξέπεη ε ζθάια κε ην ηξηπιάζην χςνο λα έρεη ζθαινπάηηα ηξηπιάζηνπ πιάηνπο. 

Γειαδή, ζα πξέπεη νη δχν ζθάιεο λα έρνπλ ίδηα θιίζε (θ): ην πνζνζηφ αλχςσζεο ζε ζρέζε κε 

ηελ απνκάθξπλζε ζα πξέπεη λα είλαη ην ίδην. 

Απηφ ην ζεκείν είλαη θξίζηκν λα αλαδεηρζεί κέζα απφ κηα ζχληνκε αλνηρηή ζπδήηεζε ησλ 

νκάδσλ πνπ ζα ζπληνλίζεη ν εθπαηδεπηηθφο. Θα πξέπεη ινηπφλ λα ζπκθσλήζνπλ νη νκάδεο πνηνλ 

αξηζκφ ζα νλνκάδνπλ θιίζε ζθάιαο – επζείαο. Λα παξαηεξήζνπλ φηη είλαη αξηζκφο αλεμάξηεηνο 

απφ κνλάδεο θαη φηη είλαη έλα ζεκαληηθφ ζηνηρείν γηα ηε δεκηνπξγία δηψξνθσλ ζθαιψλ.  

4ε Φάζε: Ζ ηέηαξηε θάζε αθνξά ηελ ρξήζε ηεο θιίζεο κηαο ζθάιαο γηα ηελ θαηαζθεπή 

δηψξνθσλ ζθαιψλ πνπ πξνθχπηνπλ απφ ηε ζπλέλσζε δχν δηαθνξεηηθψλ ζθαιψλ. Γειαδή, νη 

καζεηέο εκπιέθνληαη ζε δηαδηθαζίεο επαλαζρεδίαζεο ηεο δηψξνθεο ζθάιαο κε ρξήζε ηεο θιίζεο 

σο κεηαβιεηήο.  

Αλ ην θνηλφ ραξαθηεξηζηηθφ ησλ δχν ζθαιψλ πνπ απνηεινχλ ηε δηψξνθε ζθάια είλαη ε θιίζε 

ηνπο (θ), ηφηε νη δηαδηθαζίεο πνπ ηηο παξάγνπλ θαη ηηο ελψλνπλ ρσξίο πξνβιήκαηα ζα πξέπεη λα 

είλαη σο αθνινχζσο: 

ΓΙΑ ζκάλα_50β :κ  

θέζετρφμαζησλο 4 

ζκάλα 5/:κ 5 10 

θέζετρφμαζησλο 0 

ΤΕΛΟΣ 

ΓΙΑ ζκάλα_150β :κ 

ζκάλα 15/:κ 15 10 

ΤΕΛΟΣ 

 

ΓΙΑ διώροθη_ζκάλαΒ :κ 

ζπ π 100 ζκ 

ζκάλα_50β :κ 

ζκάλα_150β :κ 

ΤΕΛΟΣ 

διώροθη_ζκάλαΒ 1 
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Δδψ νη καζεηέο/ηξηεο θαινχληαη λα «παίμνπλ» κε ην κεηαβνιέα (αθνχ ξπζκίζνπλ ην βήκα ηεο 

κεηαβιεηήο θ ζην 0.05) γηα λα παξαηεξήζνπλ φηη ε θιίζε 1 (100%) ζεκαίλεη ίζε θαηαθφξπθε 

αλχςσζε κε νξηδφληηα απνκάθξπλζε (γσλία 45º). Δπίζεο, φηη φηαλ ε θιίζε μεπεξλά ηε κνλάδα 

ε ζθάια γίλεηαη απφηνκε ελψ φηαλ είλαη κηθξφηεξε ηεο κνλάδαο ε ζθάια είλαη πην νκαιή. 

Ρν επφκελν βήκα είλαη λα θιεζνχλ νη καζεηέο/ηξηεο λα αληηθαηαζηήζνπλ κία απφ ηηο 

παξακέηξνπο π (πιάηνο ζθαιηνχ) ή π (χςνο ζθαιηνχ) κε ηελ θιίζε ηνπ ζθαιηνχ (θ). Έηζη 

αλακέλεηαη λα αλαθχςεη έδαθνο γηα πεηξακαηηζκφ ζρεηηθά κε ηε δεκηνπξγία ζθαιψλ κε 

ειεγρφκελε θιίζε: Δλδεηθηηθέο δηαδηθαζίεο: 

ΓΙΑ νέα_ζκάλα :π :ν :κ 

ζκάλα :π :π*:κ :ν 

ΤΕΛΟΣ 

νέα_ζκάλα 10 8 1 

Ν πεηξακαηηζκφο ησλ καζεηψλ/ηξηεο κε ηε δπλακηθή κεηαβνιή ησλ ηξηψλ παξακέηξσλ ζηελ 

παξαπάλσ δηαδηθαζία αλακέλεηαη λα πξνζθέξεη ππνζηήξημε ζηνπο καζεηέο πξνθεηκέλνπ λα 

αλαθαιχςνπλ φηη: 

 Όηαλ ε θιίζε είλαη πεξίπνπ 0 ε ζθάια είλαη ζρεδφλ νξηδφληηα. 

 Ζ θιίζε κπνξεί λα γίλεη νζνδήπνηε κεγάιε ζειήζνπκε. 

 Όζν κεγαιψλεη ε θιίζε κηαο ζθάιαο ηφζν απηή γίλεηαη πην απφηνκε. 

 Πε θάζε γσλία πνπ ζρεκαηίδεη ε ζθάια κε ην νξηδφληην επίπεδν αληηζηνηρεί κηα 

δηαθνξεηηθή ηηκή γηα ηελ θιίζε ηεο ζθάιαο θαη αληίζηξνθα.  

 Ζ θιίζε δελ επεξεάδεηαη απφ ην πιήζνο λ ησλ ζθαινπαηηψλ. 

Ν/ε εθπαηδεπηηθφο κπνξεί επίζεο λα θαιέζεη ηνπο καζεηέο λα δηεξεπλήζνπλ ηη ζα ζπκβεί αλ ε 

θιίζε πάξεη αξλεηηθέο ηηκέο;  

Θαη επεηδή νη λέεο ζθάιεο επαλαζρεδηάζηεθαλ γηα λα κπνξνχλ λα «θνιιεζνχλ» επηηπρψο, νη 

καζεηέο/ηξηεο νινθιεξψλνπλ απηή ηε θάζε δεκηνπξγψληαο κηα δηαδηθαζία πνπ «θνιιά» δπν 

λέεο ζθάιεο (κε ηελ ίδηα θιίζε θπζηθά): 

ΓΙΑ νεα_διώροθη_ζκάλα :π1 :ν1 :π2 :ν2 :κ 

θεζετρφμαζησλο 4 

νέα_ζκάλα :π1 :ν1 :κ 

θέζετρφμαζησλο 0 

νέα_ζκάλα :π2 :ν2 :κ 

ΤΕΛΟΣ 

Δπέκηαζη ηηρ δπαζηηπιόηηηαρ 

A. Ξαίδνληαο κε ηνπο ξεηνχο.  
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Θα κπνξνχζε λα δεηεζεί απφ ηνπο/ηηο καζεηέο/ηηεο λα εθηειέζνπλ δηαδνρηθά ηηο εμήο 

δηαδηθαζίεο: 

ζκάλα 10 10 10 

ζκάλα 10 -10 10 

ζκάλα -10 -10 10 

ζκάλα -10 10 10 

Ρν ζρέδην πνπ πξνθχπηεη κνηάδεη κε έλα κπηζθφην (εηθφλα 68α). 

Ρν δεηνχκελν είλαη λα εξκελεχζνπλ ηελ αλνδηθή – θαζνδηθή θίλεζε ηεο νληφηεηαο θαη λα ηε 

ζπζρεηίζνπλ κε ηα ζεκεία ηνπ Θαξηεζηαλνχ επηπέδνπ, αιιά θαη κε ηηο πξάμεηο αθεξαίσλ. Φπζηθά, 

αθνχ ην «κπξνζηά –10» ζεκαίλεη «πίζσ 10», ην πξφζεκν „–‟ δε ζεκαίλεη ηίπνηε άιιν απφ ην 

«αιιαγή δηεχζπλζεο». Έηζη, γηα παξάδεηγκα, εθηειψληαο ηελ ηξίηε εληνιή ε νληφηεηα θηλείηαη 

θαη πξνο ηα αξηζηεξά θαη πξνο ηα θάησ. 

Β. Κειεηψληαο ηηο «παξάιιειεο» θαη ηηο «θάζεηεο» ζθάιεο (θπξίσο ζηελ Α´ Ιπθείνπ γηα ηε 

ζπλζήθε παξαιιειίαο – θαζεηφηεηαο επζεηψλ). 

Γηα ηηο παξάιιειεο ζθάιεο o/ε εθπαηδεπηηθφο δίλεη ζηνπο/ηηο καζεηέο/ηξηεο ηε δηαδηθαζία 

ακπζηήξην γηα λα δηεξεπλήνπλ ηε ζπλζήθε θαηά ηελ νπνία νη δχν ζρεκαηηδφκελεο ζθάιεο είλαη 

παξάιιειεο: 

ΓΙΑ αμσζηήριο :π1 :ν1 :κ1 :π2 :ν2 :κ2 

νέα_ζκάλα :π1 :ν1 :κ1 

ζπ π :π1*:ν1*:κ1 α 90 

μ :π1*:ν1 π 100 δ 90 ζκ 

νέα_ζκάλα :π2 :ν2 :κ2 

ΤΕΛΟΣ 

ζβγ 

αμσζηήριο 10 10 0.4 10 10 0.7 
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Δηθφλα 68. α: «Κπηζθφην», β:Γηεξεχλεζε ηεο ζπλζήθεο παξαιιειίαο 

Γηα ηηο θάζεηεο ζθάιεο νκνίσο κπνξεί λα δνζεί ζηνπο/ηηο καζεηέο/ηξηεο ην βκπζηήξην. Δπεηδή ε 

δηεξεχλεζε είλαη πην δχζθνιε εδψ, ν/ε εθπαηδεπηηθφο κπνξεί λα ππνδείμεη φηη ηα :θ1 θαη :θ2 ζα 

κπνξνχζαλ λα πάξνπλ θαη αξλεηηθέο ηηκέο. Κάιηζηα δηεπθνιχλεηαη ε δηεξεχλεζε αλ 

ηξνθνδνηεζεί ε δηαδηθαζία βκπζηήξην κε ηηο ζσζηέο ηηκέο ησλ :θ1 θαη :θ2 φπσο θαίλεηαη ζην 

δεχηεξν ζρήκα ηεο εηθφλαο 69. 

ΓΙΑ βμσζηήριο :π1 :ν1 :κ1 :π2 :ν2 :κ2 

νέα_ζκάλα :π1 :ν1 :κ1 

ζπ π :π1*:ν1*:κ1 α 90 

μ :π1*:ν1 δ 90 ζκ 

νέα_ζκάλα :π2 :ν2 :κ2 

ΤΕΛΟΣ 

ζβγ 

βμσζηήριο 8 8 0.5 8 8 2 

ζβγ 

βμσζηήριο 8 8 0.5 8 8 –2 
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Δηθφλα 69: Γηεξεχλεζε ηεο ζπλζήθεο θαζεηφηεηαο. 

Γ. Δηθαζηηθέο δεκηνπξγίεο. 

Κηα άιιε ελδηαθέξνπζα επέθηαζε, πνπ πξνυπνζέηεη ηελ θαηαλφεζε θαη ηελ εμνηθείσζε ησλ 

καζεηψλ/ηξηψλ κε ηηο δηαδηθαζίεο πνπ ζπλαληήζεθαλ ζην παξφλ ζελάξην καζήκαηνο, είλαη ε 

ειεχζεξε θαιιηηερληθή έθθξαζε. Γειαδή, ε δεκηνπξγία ζχλζεησλ ζρεκάησλ κε δνκηθφ ζηνηρείν 

ηηο ζθάιεο. Αλ γίλεη θαη ρξήζε αλαδξνκηθψλ δηαδηθαζηψλ, ηα απνηειέζκαηα κπνξνχλ λα είλαη 

εληππσζηαθά.  

ΓΙΑ ηεηράγφνο :ν  

αν :ν>8 [ζηαμάηηζε] 

επανάλαβε 2 [ 

ζκαλα 32/:ν 32/:ν 4*:ν  

π 128 α 90 μ 128 δ 90 

μ 128 δ 90 μ 128 δ 90] 

ηεηράγφνο 2*:ν 

ΤΕΛΟΣ 

ηεηράγφνο 1 

 

 

Άιια ελδεηθηηθά ζρέδηα είλαη ηα εμήο: 
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΢ενάπιο 2: Ο επεςνηηήρ και οι σελώνερ ΚΑΡΔΣΑ_ΚΑΡΔΣΑ 

΢ςγγπαθέαρ:  

Θαιιηφπε Αξδαβάλε, Δπηκνξθψηξηα Καζεκαηηθψλ (Β´ επηπέδνπ).  

Γνωζηική πεπιοσή:   

Άιγεβξα 

Αλεμάξηεηε θαη εμαξηεκέλε κεηαβιεηή.  

Ξεδίν νξηζκνχ θαη πεδίν ηηκψλ ζπλάξηεζεο.  

Κειέηε ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο y=αx+β.  

Αιιαγή θιίκαθαο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο.  

Κεηαζρεκαηηζκνί ηεο y=αx.  

Έλλνηα ηεο αληίζηξνθεο ζπλάξηεζεο . 

Θέμα:  

Ρν ζέκα ηνπ ζελαξίνπ αθνξά ηε κειέηε ηεο ζπλάξηεζεο y=αx+β θαη ηε ρξήζε ηεο σο εξγαιείν 

γηα ηε δηεξεχλεζε θαη επίιπζε αληίζηνηρσλ πξνβιήκάησλ. Ζ δηαδηθαζία πνπ πξνηείλεηαη ζην 

ζπγθεθξηκέλν ζελάξην θαηά κηα έλλνηα “αληηζηξέθεη” ηελ παξαδνζηαθή δηαδηθαζία πνπ 

αθνινπζείηαη ζηελ ζπλήζε δηδαθηηθή πξαθηηθή γηα ηελ κειέηε ησλ ζπλαξηήζεσλ θαη ηε ιχζε 

πξνβιεκάησλ. Ππγθεθξηκέλα, νη καζεηέο/ηξηεο δελ έρνπλ δεδνκέλε ηε ζπλάξηεζε, ψζηε κέζσ 

ηεο κειέηεο ηεο λα απαληήζνπλ ζηα εξσηήκαηα ηνπ πξνβιήκαηνο. Αληίζεηα, κέζσ ησλ 

δξαζηεξηνηήησλ ηνπ ζελαξίνπ εκπιέθνληαη ζε δηαδηθαζίεο πξνζέγγηζεο εξεπλεηηθψλ δεδνκέλσλ 

θαη κέζσ απηψλ νδεγνχληαη ζηελ θαηαζθεπή ηεο ζπλάξηεζεο. Απηή αθξηβψο ε δηαδηθαζία δελ 


